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FIRMA: NUMERO DE MATRICULA: PARALELO:

1. (21 Puntos)
Califique justificadamente cada una de las siguientes proposiciones como siempre verdadera (S),

a veces verdadera (A) o nunca verdadera (N).

a. SeanV y W dos espacios vectoriales sobre el campo K, si W es un subconjunto de V,
entonces W es un subespacio de V.

b. Sean H y W dos subespacios de un espacio vectorial de dimension 8, si la dimension de
H es 3y la dimension de W es 6 entonces la dimension de HN W es 5

c. Sila matriz € es una matriz de cambio de base, entonces det (C) =0



2. (20 Puntos)

Sea V el espacio vectorial real definido por:

V= {Ae My + A= (3 10)

30 p)i%PE R}

Y con operaciones definidas de la siguiente manera:

(3a0 1b0) ® (3c0 1d0) _ (a +3c0+ 1 , +1d0_ 1)

@O (3a0 1b0) - (aa +36Z ! ab —12 + 1)

a. Determine el elemento neutro de V.

1 10)'(3 10

b. Sea W el subespacio dado por: W = gen {(30 “1)\30 3

)} Determine la dimensiéon

deWw.



3. (20 Puntos)
Una fdabrica produce tres tipos de productos, mezclando para ello tres materias primas. Se

sabe que para fabricar una unidad del producto 1, se necesitan, 2 unidades de la materia
prima 1, 4 unidades de la materia prima 2y 14 unidades de la materia prima 3; para fabricar
una unidad del producto 2, se necesitan, 6 unidades de la materia prima 1, 4 de la materia
prima 2 y 10 unidades de la materia prima 3; finalmente, para fabricar una unidad del
producto 3, se necesitan, 8 unidades de la materia prima 1, 6 de la materia prima 2y 16 de
la materia prima 3.

Si este mes la fdbrica cuenta con 46 unidades de la materia prima 1, 46 unidades de la
materia prima 2y 138 unidades de la materia prima 3 3cudntas unidades de cada producto

puede producir la fabrica usando el total de las materias primas?e



4. (19 Puntos)
Considere el espacio vectorial real V = M,,, de las matrices cuadradas de orden 2x2, con
las operaciones usuales. Sean los subconjuntos de V:
W, ={A € M,,, ;A= A"}

Wz = {A € MZXZ ,A = _At}

a. Demuestre que W, y W, son subespacios vectoriales de V.

b. Determine W; n W,.



5. (20 Puntos)
Considere el espacio vectorial de las funciones reales continuas sobre R, € (R), con las

operaciones usuales.
Sean W = Gen(S,); donde S, = {2ex,4e‘x}es un subconjunto de € (R) vy
S, = {% (e* — e"‘),%(ex + e"‘)} es una base de /.
a. Muestre que S es una base de W y determine la matriz de cambio de base de S, a S, .

b. Halle el vector Eex + Ze‘x]
S2



