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Temas

1) (15 puntos) Dada la siguiente funcién de densidad de la variable aleatoria X:

X
(— 0<x<1
2
k 1<x<2
f(x)=43—x " 5
<x<
PR
0 resto de x

a) Determine el valor de k. (5 puntos)
b) Bosqueje las gréaficas de las funciones de densidad y distribucion acumulada. (5 puntos)
c¢) Calcule E(X)y V(X)(5 puntos)

2) (15 puntos) ¢Hay una densidad exponencial que cumpla la siguiente condicién?

Pix <2} = gP{X <3}

De ser asi, encuentre el valor del parametro de dicha variable.

3) (15 puntos) El tiempo de vida de una bateria en una computadora portéatil, bajo condiciones normales, es distribuido
normalmente con una media de 260 minutos y una desviacién estandar de 50 minutos.

a) Cudl es la probabilidad que una bateria dure mas de cuatro horas? (5 puntos)
b) Cuales con los cuartiles 1y 3 del tiempo de vida de la bateria? (5 puntos)
¢) Qué valorde tiempo de vida en minutos, es excedido con probabilidad 0.95? (5 puntos)

4) (20 puntos) En un proceso fotogréafico, el tiempo de revelado de impresiones se puede considerar como una variable
aleatoria que tiene la distribucién normal con p = 15.4 segundos y o = 0.48 segundos. Determine:

a) Probabilidad de que eltiempo derevelado de algunade estas impresiones dure al menos 16 segundos. (5 puntos)

b) Probabilidad de que el tiempo de revelado de alguna de estas impresiones dure cuando mucho 14.2 segundos.
(5 puntos)



c) Probabilidad de que, entre 8 impresiones realizadas, a lo mucho en dos de ellas se haya demorado en revelarse
menos de 16 segundos. (5 puntos)

d) Probabilidad de que, la séptima impresidn analizada, sea la cuarta en haber sido revelada en, a lo mucho 14.2
segundos. (5 puntos)

5) (15 puntos) La funcién de densidad conjunta de dos variables aleatorias continuas X,Y es:

(kxy, 0<x<4; 1<y<S5
fG,y) = {0, resto de (x,y)

a) Determine el valor de la constante k. (3 puntos)

b) Determine las correspondientes densidades marginales y verifique si existe independencia estocéstica entre
ambas variables. (4 puntos)
c) Determine la matriz de varianzas y covarianzas, asi como la matriz de correlacién lineal. (4 puntos)

d) Calcule: P(X >3, Y < 2). (4 puntos)

6) (20 puntos) La funcién de probabilidad de una variable aleatoria X est& dada por:

x2
f(x)= a, —3<x<6
0, resto de x

a) Determine la densidad de probabilidad de la variable aleatoria U = i (12 — X), mediante: el Método de la

Acumulada (4 puntos) y el Método de las Transformaciones (4 puntos). Luego, calcule el valor esperadoy la
varianza de U. (4 puntos)
b) Si Xy Y son variables iid, con distribucion binomial, con parametros n, = 3,n, = 4y p = 0.08.
a. Determine la distribucién de la variable U = X + Y. (4 puntos)
b. Calcule: P(U = 2). (4 puntos)

TABLA ADJUNTA

TABLA | (B)
DISTRIBUCION NORMAL TIPIFICADA N(0 , 1)

La tabla proporciona, para cada valor de z, el area que queda a su izqulerda.
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