
 

 

1. Califique justificadamente el grado de verdad de las siguientes proposiciones (S=siempre 

verdadera, A=a veces verdadera, N=nunca verdadera) 

a. (10 Puntos) 

Sean A y B matrices cuadradas 𝑛𝑥𝑛.  

                       Si  =0 es un valor propio de AB, entonces A y B son invertibles. 

 

b. (10 Puntos) 

Sea T: R2 → R2 un operador lineal con valores propios 1 ≠ 2 y correspondientes 

vectores propios v1 y v2, entonces T es diagonalizable de manera ortogonal 

 

2. (20 Puntos) 

Considere el espacio vectorial 𝑉 = (ℝ3, ℝ, +, . ), dotado del producto interno 

〈(𝑥1, 𝑥2, 𝑥3), (𝑦1, 𝑦2, 𝑦3)〉 = 3𝑥1𝑦1 + 2𝑥2𝑦2 + 𝑥3𝑦3. 

a. Si 𝐻 = {(𝑥, 𝑦, 𝑧) ∈ ℝ3 ∕  2𝑥 − 𝑦 + 𝑧 = 0}, encuentre 𝐻⊥. 

b. Encuentre una base ortonormal para 𝐻⊥. 

c. Encuentre el vector de 𝐻⊥ más próximo a 𝑣 =  (1,2,3). 
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3. (20 Puntos) 

Sea  2Gen sen( ), ,V x x x= . Sea :T V V→  el operador lineal tal que: 
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Determine: 

𝑎.  El núcleo y la imagen de 𝑇, así como su nulidad y rango. 

𝑏. La matriz asociada a 𝑇 en la base  2sen( ), ,B x x x=  

 

4. (20 Puntos) 

Sea 3 3A  diagonalizable, con polinomio característico 2( ) ( 1)( 1)p   = − − + . 

 Determine 
2A . 

 

5. (20 Puntos) 

Probar que toda matriz simétrica 2𝑥2 es diagonalizable 

 

 

 

 


